Courbes de fonction associées
Objectif : Savoir transformer la courbe représentative d’une fonction f pour obtenir celle de « certaines » fonctions associées a
f telles que :
x— f(x) +a ; Xx— f(x + a) ; x— k(%) ; x— f(k.x)
(a et k des réels fixés)
On ne soulevera pas les problémes d’ensemble de définitions, les fonctions seront définies sur I’ensemble des réels

; x— | fx) |

1-Courbe de : x—f(x) +a
Voici la courbe de la fonction carrée

=

\ v / Tracer sur ce méme graphique

-en bleu le graphe de la fonction g définie par g(x) = f(x) + 2

o

-et en vert celui de h définie par h(x) = f(x)-2

s

Conjecture :
La courbe Cg semble étre obtenue a partir de Cf par

Démonstration (cas général) :

] Soit g la fonction définie par g(x) = f(x) + a
Considérons les points M(x ;f(x) )de la courbe Cf et M’(x ;g(x)) de
: la courbe Cg.
Les coordonnées du vecteur MM’ sont : MM [CTTT eeerenn ).

De ce fait M’ se déduit de M par

L]

Conclusion : Avec g(x) =f(x) +a

On obtient Cg a partirde Cfparla ...
- Soit un déplacement .............coeiiiiiiiiiiiiiee ALS PN lorsque.......ccoeveveennnne.
- Soit un déplacement .............coeiiiiiiiiiiiiiee A LS TN lorsque.......cooeeveveennnnn.

2 — Courbe de : x— f(x+ a)
Voici la courbe de la fonction carrée

e

\ r / Tracer sur ce méme graphique

-en bleu le graphe de la fonction g définie par g(x) =f(x +2)

-et en vert celui de h définie par h(x) = f(x-2)

Conjecture :
La courbe Cg semble étre obtenue a partir de Cf par

Démonstration (cas général) :

Soit g la fonction définie par g(x) = f(x+ a)

Considérons les points M(x ;f(x) )de la courbe Cf et M’(x-a ;g(x-a))
de la courbe Cg.

Les coordonnées du vecteur MM” sont : MM’ [P e ).
De ce fait M’ se déduit de M par

Conclusion : Avec g(x) = f(x + a)

On obtient Cga partirde Cfparla ...........ooooiiiiiiiiiiiiiii i,
- Soit un déplacement .............cooeiiiiiiiiiiiiiiiiniin. \(S RO lorsque........cocevveennene.
- Soit un déplacement .............cooeiiiiiiiiiiiiiiiinin. \(S RN lorsque




3 — Courbe de : x— f(k.x) : avec k >0
Voici la courbe de la fonction carrée

=

Y

o

Tracer sur ce méme graphique
-en bleu le graphe de la fonction g définie par g(x

-et en vert celui de h définie par h(x) = f(x/2)

s

Conjecture :

Démonstration (cas général) :

Considérons les points M(x ;f(x) )de la courbe Cf
la courbe Cg.

Si M(x,y) appartient & Cf alors le point M’(.......
Cg et réciproquement.

a
T

) =1(2x)

La courbe Cg semble étre obtenue a partir de Cf par

Soit g la fonction définie par g(x) = f(k.x) avec k>0

et M’(x ;g(x)) de

; y) appartient a

Conclusion : Avec g(x) = f(k.x) avec k>0
On obtient Cg a partir de Cf par :
-Unétirement ...........ccoviiiiiiiiiiiiiiiiinenn..

- Une contraction ..............ccoevvviuiiiinneannnn..

de Cf lorsque........cocvuvuiiiiiiiiiiniiiiininiann..
...deCf lorsque........coevviiiiiiiiiiiiii

4 — Courbe de : x— Kk.f(x)
Voici la courbe de la fonction carrée

=

VI

Tracer sur ce méme graphique

KN

-et en vert celui de h définie par h(x) = f(x)/2

Conjecture :
La courbe Cg semble étre obtenue a partir de Cf par

-en bleu le graphe de la fonction g définie par g(x) = 3f(x)

Conclusion : Avec g(x) = k.f(x) avec k>0

On obtient Cg a partir de Cf par :
-Unétirement ..........c.coviiiiiiiiiiiiiiaans
- Une contraction ..............cooeeviiniiiiinneennnn..

de Cf lorsque........cocoeuvuiiiiiiiiiiniiinininianen..
...deCf lorsque........coevviiiiiiiiiiii




5 —Courbe de : x— - f(x)

Voici la courbe de la fonction f définie par f(x) = x2+2

Tracer sur ce méme graphique
-en bleu le graphe de la fonction g définie par g(x) = - f(x)

Conjecture :
La courbe Cg semble étre obtenue a partir de Cf par

Démonstration (cas général) :

Soit g la fonction définie par g(x) = - f(x)

Considérons les points M(x ;f(x) )de la courbe Cf et M’(x ;g(x)) de
la courbe Cg.

Si M(x,f(x)) appartient a Cf alors le point M’(....... S eeeens )

appartient a Cgetdonc M et M sont...........c.coeoeiinininininn.e.

Conclusion : Avec g(x) = -f(x)

On obtient Cg a partir de CEpar: ..ot




6 — Courbe de : x— |t(x) |

x2-4

Voici la courbe de la fonction f définie par f(x) =

Tracer sur ce méme graphique
-en bleu le graphe de la fonction g définie par g(x) = | f(x) |

Conjecture :
Comment la courbe Cg semble étre obtenue a partir de Cf par

Démonstration (cas général) :

Soit g la fonction définie par g(x) = | f(x) |

Considérons les points M(x ;f(x) )de la courbe Cf et M’(x ;g(x)) de la courbe
Cg.

Si M(x,f(x)) appartient a Cf alors deux cas se présentent :

S0it f(X) @St vvniiriiiii e et le point M’(....... N )

S0it f(X) @St vvneriiii e et le point M’(....... N )

Conclusion : Avec g(x) = | f(x) |

On obtient Cg & partir de Cf :




