Développements limités.

0 et équivalents (fonctions et suites)

Définitions.

f,g: 1 = R et vx € I\{a},g(x) # 0

o [f=o0,09 f négligeable devant g au voisinage de a ssi il existe une application &
U, = 0, (Vy) u, négligeable devant v,, au voisinage de oo ssi il existe ¢
f(x) =e(x)g(x) , { u, = e(M)v,
{ lim, £(x) = 0 ou pour les suites lim,, £(n) = 0
o |f=0,9) f est dominée par g au voisinage de a ssi il existe une application C
u,, dominée par v,, au voisinage de oo ssi il existe C
{ f@) =C)g() ou pour les suites {u" =,
C est bornée au voisinage de a C bornée

* [f~a(9)] If =91 +0(D))]
|un~oo (vn)| |un = vp(1+ 0, (1))|

f,g: 1 > R et vVx € \{a},f(x) #0et g(x) #0

f équivalente g au voisinage de a ssi il existe une application A (ou u,, équivalente v,, au
voisinage de o)

ou pour les suites

{f (x) = A(x)g(x)

u, = A(n)v,
lim, A(x) =1 {

lim, A(n) =1

Définitions développements limités.
e fadmetun DL, (0) ssiil existe un polyndme P (a coeff. réels) tel que :
{ degiP) <n
au voisinage de 0, f(x) =P(x)+ o(x")
degiP) <n
f(x) =P(x) +e(x) x"

lign e(x)=0
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Théoreme de Taylor-Young.
Sif est de classe C™ (1) et a € int(I)

’ E )
Vx € I, f(x)=f(a)+}¥(x—a)+fz—(f)(x—a)2+-~-+f n!(a)(x—a)”+oa((x—a)”)
DL(0) usuels et équivalents.
M. x? x™ , _ —
e* = +ﬁ+§+---+m+o(x ) soit [(e* —1)~yx
3 X5 2p+1
sin(x) =x—§+§+---+(—1)pm+o(x2P+2) soit [sin(x) ~, x
x? x* x?%P x?
cos(x) =1 BT TR (—1)P )] + 0(x?P*1) soit |(cos(x) — 1)~, T
eX —e~X x3 XS x2p+1
h - = T T 2p+2
sh(x) > x+3!+5!+ +(2p+1)!+o(x )
e* +e* x? x* x2P
= = _ 1 ... 2p+1
ch(x) = > —1+2!+4!+ +(2p)!+o(xp )
a a(a—1 ala—1D(a—(n—1
(1+x)“=1+—x+¥x2+ -+ ( e = ))x”+0(x”)
1! 2! n!
- =1—x+4+x%—-+ (D" + o(x™)
1+x
1_x=1+x+x2+---+x"+o(x")
2 X3 xM
In(1+x)=x gt (=)t —+ o(x™) soit |In(1+x)~,x
2 3 n
In(1-x) = —(x+x—+x——.--+ x—+o(x")) soit |In(1—x)~y—x
2 3 n
x3 xS x2p+1
— Yy — 4 (=1~ 2p+2
Arctan(x) = x 3 + c + (—1)? Zp+ 1)!+0(x pTe)
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