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Interrogation de T.D. n°2 : IPSA. Maths Spé 𝟏 

Nom :  

 

Exercice 1. 

En utilisant le changement de variable 𝑢= 𝑥+ 𝑦 et  𝑣= 𝑥−𝑦, trouver toutes les 

fonctions 𝑓 de classe 𝐶1 sur ℝ² vérifiant pour tout point (𝑥,𝑦) du plan :  

𝜕𝑓

𝜕𝑥
  𝑥,𝑦 =  

𝜕𝑓

𝜕𝑦
  𝑥,𝑦 ∶ 𝐸   

 

Exercice 2. 

/ŀƭŎǳƭŜǊ ƭΩƛƴǘŞƎǊŀƭŜ ŎǳǊǾƛƭƛƎƴŜ ǎǳƛǾŀƴǘŜΣ ŘŞŦƛƴƛŜ ǎǳǊ Γ. 

𝐼=   𝑥𝑦𝑑𝑥+ 𝑦𝑑𝑦
Γ

   avec Γ ƭΩŀǊŎ 𝐴𝐵 du cercle 𝒞(𝑂 ; 2) avec A(2 ;0) et B(0 ;2) 

 

Exercice 3. 

Soit 

K =  
𝑥𝑦

1 + 𝑥² + 𝑦²
 𝑑𝑥𝑑𝑦

𝐷

 

sur  

𝐷=   𝑥;𝑦 ∈ 0; 1 ² 𝑒𝑡  𝑥² + 𝑦² ≥1   

Montrer que 𝑲=
𝟑

𝟒
𝒍𝒏 

𝟑

𝟐
 −

𝟏

𝟒
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Interrogation de T.D. n°2 : IPSA. Maths Spé 𝟐 

Nom :  

Exercice 1. 

1. En utilisant le changement de variable 𝑢= 5𝑥+ 3𝑦 et  𝑣= 𝑥−𝑦, trouver toutes les 

fonctions 𝑓 de classe 𝐶1 sur ℝ² vérifiant pour tout point (𝑥,𝑦) du plan :  

3
𝜕𝑓

𝜕𝑥
  𝑥,𝑦 −5 

𝜕𝑓

𝜕𝑦
  𝑥,𝑦 = 0 ∶ 𝐸   

 

Exercice 2. 

/ŀƭŎǳƭŜǊ ƭΩƛƴǘŞƎǊŀƭŜ ŎǳǊǾƛƭƛƎƴŜ ǎǳƛǾŀƴǘŜΣ ŘŞŦƛƴƛŜ ǎǳǊ Γ. 

𝑰=   𝒚²𝒅𝒙+ 𝒙²𝒅𝒚
𝚪

  sur 𝚪 ƭΩŀǊŎ ŘŜ ǇŀǊŀōƻƭŜ 𝟐𝒚² = 𝒙+ 𝟏 qui joint A(1 ;1) à B(-1 ;0) 

 

Exercice 3. 

Soit 

𝐴1  =   𝑥;𝑦 ∈ℝ² 𝑡𝑒𝑙𝑠 𝑞𝑢𝑒 𝑥≥1 𝑒𝑡 𝑥² + 𝑦²≤2   

𝐴2 le triangle de sommets O(0 ;0), A(1 ;1) et B(1 ;-1) 

𝐴3 = 𝐴1∪ 𝐴2  

 

1. Calculer  𝐼𝐴2
 =  (𝑥2−𝑦)

𝐴2
 𝑑𝑥𝑑𝑦   

 

2. Calculer  𝐼𝐴3
 =  (𝑥2−𝑦)

𝐴3
 𝑑𝑥𝑑𝑦 

 

3. En déduire que :  𝐼𝐴1
 =  (𝑥2−𝑦)

𝐴1
 𝑑𝑥𝑑𝑦=

𝜋

4
 

 


