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Noté sur 20.5 points
Exercice 1. !Etude de signe 4 points
On considére 'expression B définie par :
(4-7x)(2x*+3)
Bx)=——"—"—"——
B3x-9)
1. [0.5 point] Déterminer I'ensemble de définition de B.
Lexpression B est définie si le dénominateur est non nul donc si (3x —9) # 0 donc pour x # 3.
Lensemble de définition de B est donc : R\ {3}.
2. [3 points] Ftudier le signe de B(x) en dressant un tableau de signe.
Pour tout réel x, le carré x? est positif donc le facteur (2x2 + 3) est strictement positif : (2x% +3) =3 > 0.
» Ftude du signede (4—7x) : * Ftude dusignede (3x-9):
4 — = =
(4—7x)=0<=>x=? Bx-9)=0<=x=3
4 Bx-9) >0 x>3
A-7x)>0<=x< ?
4
X —00 - 3 +00
7
signe de (2x? + 3) + + +
signe de (4 — 7x) + 0 - -
signe de (3x —9) - - 0 +
signe de B(x) =
4-7x)(2x* +3) - 0 + _
Bx-9)
3. [0.5 point] En déduire les solutions de I'inéquation (I) : B(x)=0.
4
B(x)=0<<=x€ ?;3[
Exercice 2. Inéquations 5.5 points
1. [L5point] (I2) : (4x+1)®>16x> .
(4x+ 1)2 >16x° < 16x° +8x+1> 16x°
— 8x+1>0
> X>——
8
2 2 1
(Ax+1)°>16x° < | x€ _5; +00
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2. [3points] (I3) : —— < .
(3 points] (I5) x—-4~ x*>-16

* Les valeurs interdites : Il faut que

X—4#0<= x#4
X2-16#£0< x#4 et x#—4

e Résolution.
Pour x différent de 4 etde (—4) on a:

1 5 1 5
< = — <
x—4 " x2-16 x—4 x2-16
(x+4) 3 5 -
x-4)(x+4) (x-4(x+4)
(x+4)-5
— <
(x—4)(x+4)
x—1
— — =<0
(x—4)(x+4)

0

Apres étude de chaque facteur on obtient :

X —00 -4 1 4 +00
signe de (x — 1) - — 0 + +
signe de (x — 4) - - - 0 +
signe de (x + 4) - 0 + + +
igne d X1 + 0 +
signe de —— - -
8 (x—4)(x+4)
1 . .
m P < x€]|-o0; —4[U[l;4]
3. [1 point] (I4) : >-3.
[Lpoint] (I) :  ——

Pour tout réel x, le carré x> est positif et donc pour tout réel , x*> + 1 = 1 > 0. De ce fait 'inéquation il n’y a pas de valeur

interdite. 3

Cela implique par ailleurs que le quotient ——— est toujours strictement positif. Linéquation est donc toujours vérifiée
x*+1

et tout réel x est solution : S4 =R.

Exercice 3. !Probabilités 7 points

Dans cet exercice, si besoin, les probabilités seront arrondies au millieme.
Une enquéte de satisfaction portant sur et 9 000 visiteurs d'un site internet marchand a montré que 80% des visiteurs étaient
satisfaits de I'ergonomie site. De plus, 30% des clients satisfaits de I'ergonomie site ont effectué un achat, alors que 7% seule-
ment des clients non satisfaits on effectué un achat.
1. [0.5 point] Combien de clients étaient satisfaits de ’ergonomie site ?
80% des 9000 clients sont satisfaits soit :
80% x 9000 = 7200

2. [0.5 point] Montrer que 2 160 visiteurs sont satisfaits de 'ergonomie site et ont effectué un achat.
30% des 7200 clients satisfaits ont effectué un achat soit :

30% x 7200 = 2160
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3. [1 point] Compléter sur cette feuille et sans justification le tableau suivant :

[A compléter sur cette feuille]

Ont effectué | N'ont pas | Total
un achat effectué un
achat
Sont satisfaits de I'ergonomie site 2160 5040 7200
Ne sont pas satisfaits de 'ergonomie du site | 126 1674 1800
Total 2286 6714 9000

4. Oninterroge au hasard un des visiteurs du site sur lequel a porté 'enquéte et on admet qu’il y a équiprobabilité des
choix. On considére les événements suivants :

e A:«levisiteur est satisfait du site» et B : « le visiteur a effectué un achat ».
4.a. [1point] Déterminer la probabilité de Pévenement A, puis celle de 'évéenement A.
On admet étre en situation d’équiprobabilité alors puisque 7200 clients sur 9 000 sont satisfaits on a:

) =290 8 et (Z) 1-p(A)=0,2
= =0, e = —_ =0,
P = 5000 p piai=22

4.b. [1 point] Décrire par une phrase les évenements An B et AU B.
Lévenement AN B est: « le client est satisfait du site et a effectué un achat ».
Lévenement AU B est : « le client est satisfait du site ou a effectué un achat ».

4.c. [2points] Calculer les probabilités des évéenements An B et AU B.

e Puisque 2160 clients sur 9000 sont satisfaits et ont effectué un achatona:

(ANB) = 2160 =0,24
p 9000 -

e Puisque 2286 clients sur 9000 ont effectué un achatona:
(B) = 2286 _ 0,254
P = 9000 ==
¢ Donc:
p(AUB)=p(A)+p(B)-p(ANB)
p(AuB)=0,8+0,254-0,24=0,814

4.d. [1point] Oninterroge au hasard un des clients qui a effectué un achat et on admet qu’il y a équiprobabilité des
choix. Quelle est 1a probabilité qu'il soit satisfait du site ?
2160 clients sont satisfaits sur les 2286 qui ont fait un achat donc la probabilité cherchée est :

2160
p="—"=0945
2286 ——
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Exercice 4. 4 points

Le comité d'entreprise de la société JAMUL, située a Evian, propose aux employés une excursion d'une journée a Lausanne. Le
trajet Evian-Lausanne peut étre effectué en bateau ou par le train touristique qui fait le tour du lac Léman. Chaque employé
peut choisir son mode de transport a U'aller comme au retour.

1. [1.5 point] On traduit cette situation par un arbre pondéré:

\0;9:01

2. On choisit au hasard un employé de I'entreprise.
2.a. [1 point] Calculer la probabilité que 'employé fasse I'aller-retour en bateau.
L'événement « faire I'aller-retour en bateau » est 'événement AN R.
D’apres I'arbre :
p(AnR) =0,65x0,9=0,585

2.b. [1.5 points] Montrer que la probabilité que 'employé utilise les deux moyens de transport est 0,31. _
Lemployé utilise les deux moyens de transport dans les événements AN R (aller en bateau et retour en train) et AN R
(aller en train et retour en bateau).

Ces deux événement sont disjoints donc:

p((Anﬁ)u(ZmR)) =p(An§)+p(ZnR)
=0,65x0,1+0,35%0,7
=031

o» Fin du devoir ee
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