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Exercice 3 Dérivation, tangente et variations 6 points
Total Sujet complet 20 points

f Bac 2026

Tous les sujets, corrigés, fichiers IATEX et bilans de notions de la session 2026 sont disponibles sur la page mere :
Annales Bac Maths 2026 — sujets, corrigés, fichiers IATX et notions évaluées

Conseil : le jour de I’épreuve, il faut numéroter clairement les questions, justifier chaque réponse, soigner les calculs et encadrer
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Partie 1 Automatismes - QCM

W( Corrigé

Question‘l 2 3 4 5 6 7 8
Réponse‘b c a c¢c b ¢ d d

6 points

Pour cette premiére partie, aucune justification n’est demandée et une seule réponse est possible par question. Pour chaque question,
reportez son numéro sur votre copie et indiquez votre réponse. Une réponse fausse ou l’absence de réponse n’enleve aucun point.

é Remarque

Cette partie est un QCM, aucune justification n’est attendue. On donne cependant ci-dessous une correction détaillée de chaque

question.

1. Soient A et B deux événements. On donne un arbre de probabilités.

On peut alors affirmer que P (AN B) est égale a :

|2.1,3]b.0,42]c.0,7]d.0,18|

7 Corrigé

Sur I’arbre, on lit : _
P(A)=0,6 et P4(B)=0,7.

Donc :

P (AN B) = P(4) x P4(B)
=0,6x0,7
= 0,42.
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2. Dans un lycée, 150 éleves de premiere générale suivent la spécialité Mathématiques, ce qui représente 5 de I’ensemble des

éleves de premiere générale.
Le nombre d’éleves en premiere générale dans ce lycée est :

| 2.90 | b.200 | c. 250 | d. 300 |

7 Corrigé
On note IV le nombre total d’éleves de premiere générale.
On sait que :
3
- N = 150.
5
Donc :
3 5
5N:150 S N:150><§
<~ N = 250.
. 1 5
3. On considere les nombres A = 3 etB = 5
A BTN
Le nombre 5 + lestégala:
7 3 23 7
a. - |b.-|c d. -
5} 9 18 3
W Corrigé
On calcule :
A i
—+1=2+1
= G
1 6
=-x=-+41
3 5 *
2
=—-+41
5 +
T
=
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4. Dans un repere orthonormé (O ; 7, j), la droite d d’équation réduite
= +1
=—x
V=3

est représentée par :

a.
C.
%f Corrigé
La droite a pour équation :
1
= =g F I,
Y=3

1

e 1 . — (1 — (3
¢ Son coefficient directeur est m = 3’ et de vecteur directeur par exemple ou Uso 1)
3

» Son ordonnée a I’origine est 1 : elle coupe 1’axe des ordonnées au point d’ordonnée 1.

La seule représentation correspondant a ces deux informations est la figure c.

Réponse c.

©ISSN 2272-5318 4/23
www.math93.com /


http://www.math93.com/
https://www.math93.com
https://www.facebook.com/Math93
https://www.instagram.com/math93com
https://twitter.com/math93com

Math93.com Correction Bac Spécialité Maths 2026 - Centres Etrangers
Premiere Spé. Maths - 8 Juin 2026

5. La forme développée de (z3 — 1)2 est:

‘&f4ﬂ‘bjﬁ*2ﬁ+l c.ax® —2:3 +1 [ dab+22% -1

7 Corrigé

On utilise I’identité remarquable :
(a —b)? = a® — 2ab + b°.

Avec a = 3 et b = 1, on obtient :
(x3)2—2><x3><1—|—12
=28 — 223+ 1.

6. L’évolution globale correspondant a une hausse de 20 % puis une baisse de 50 % est une baisse de :

(@ - 1)?

[2.10% [ 6.30% [ c.40% [ d.60 % |

W Corrigé

Une hausse de 20 % correspond a un coefficient multiplicateur :

20
1+ —=1,2
100 ¢

Une baisse de 50 % correspond a un coefficient multiplicateur :

50
1-—=20,5.
100
Le coefficient multiplicateur global est donc :
1,2 x0,5=0,6.
Or:
0,6=1-0,4.

L’évolution globale est donc une baisse de 40 %.

Réponse c.
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7. Ce tableau donne les résultats partiels d’un sondage dans une classe de premiere comptant 25 éleves.

16 ans ou moins | Plus de 16 ans

Suivent la spécialité Mathématiques 8

Ne suivent pas la spécialité Mathématiques 7 4

On interroge un éleve de cette classe au hasard.

La probabilité que ce soit un éleéve qui suive la spécialité Mathématiques sachant qu’il est 4gé de plus de 16 ans est :

3 6 3
7 Corrigé
e Compléter I’information utile.
La classe compte 25 éleves.
On lit dans le tableau que :
T+4=11

éleves ne suivent pas la spécialité Mathématiques.

Donc le nombre d’éleves qui suivent la spécialité Mathématiques est :

25 —11 = 14.

Parmi eux, 8 ont 16 ans ou moins. Donc le nombre d’éleves qui suivent la spécialité Mathématiques et qui ont plus de

16 ans est :
14 —8 = 6.
e Conditionner par ’age.
Le nombre total d’éleves ayant plus de 16 ans est :
6 +4 = 10.
La probabilité cherchée est donc :
6 3
10 5

¢ Conclusion.
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5
r=—
2+y
On peut affirmer que :
10 5 5
LY = b.y = y=5—-2z|dy=—-2
Yy 2 — 5 Y 2+ «vy . Y x
g{ Corrigé
On part de 1’égalité :
5
r=_—
2+y
Comme x > 0 et y > 0, on peut multiplier par 2 4 y :
x—i = z(24+y)=5
2+y Y

<= 22+xy=>5
= ry=5—22
5 — 2z

7

— Yy =

5
= y=—-2

Question |1 2 3 4 5 6 7 8
Réponse‘b c a ¢c b c d d
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Partie 2 14 points

Exercice 1. Suites arithmétique et géométrique 5 points

Un maire souhaite végétaliser sa ville. Pour cela, il décide de planter des miriers platanes dans les différents parcs. Ces arbres sont
réputés pour leurs qualités d’ombrage et de résistance a la sécheresse.

Partie A

Au moment de la plantation, un mirier platane mesure 1 metre.
On suppose que chaque année la hauteur de 1’arbre augmente de 40 cm.
Pour tout entier naturel n, on note u,, la hauteur de I’arbre, en metres, n années apres sa plantation. Ainsi ug = 1.

1.

1. a. Calculer u;.
%’7 Corrigé

Chaque année, la hauteur de I’arbre augmente de 40 cm, c’est-a-dire de 0, 4 metre.
Ainsi :

uy =ug + 0,4
=1+40,4
=1,4.

Un an apres sa plantation, I’arbre mesure donc .

1. b. Quelle sera la hauteur de I’arbre deux années apres sa plantation ?

%’7 Corrigé

Deux années apres sa plantation, 1’arbre aura grandi deux fois de 0, 4 metre.
On peut donc calculer :

ue =u1 + 0,4
=1,4+0,4
=1,8.

Deux années apres sa plantation, 1’arbre mesure donc .
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2. Quelle est la nature de la suite (uy,) ? Justifier.

4 Corrigé

— Suite arithmétique

Une suite (u,,) définie sur N est dite arithmétique lorsqu’il existe un réel r tel que, pour tout entier naturel n,

Unp4+1 = Up + T

Le réel 7 est appel€ la raison de la suite.
Autrement dit, la différence entre deux termes consécutifs est constante :

Un+1 — Un =T.
. )

Chaque année, la hauteur augmente de 0, 4 metre.
Ainsi, pour tout entier naturel n :

Upt1 = Up + 0,4

On ajoute donc toujours le méme nombre 0, 4.

La suite (u,,) est arithmétique de raison 0, 4.

3. Pour tout entier naturel n, exprimer wu,, en fonction de n.

7 Corrigé

Terme général d’une suite arithmétique

Si (u,,) est une suite arithmétique de premier terme g et de raison r, alors :

Uy = Ug + N7

Ici,ona:

Donc, pour tout entier naturel 7 :

Up = Ug+ N XT
=1+4+0,4n.

Un =1 +0,4n
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4. Aubout de combien d’années le mirier atteindra-t-il 9 metres de haut ?

7 Corrigé

* Objectif.

On cherche le plus petit entier naturel n tel que :

Up =9
* Résolution de I’inéquation.
On sait que :
Up, =1+ 0,4n.
Donc :

¢ Conclusion.

Le plus petit entier naturel n vérifiant cette inégalité est 20.

Le mdrier atteindra 9 metres au bout de 20 ans.
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Partie B

Au moment de la plantation, I’arbre posséde un tronc et deux branches.
Un an apres la plantation, on observe 4 nouvelles branches.

Deux ans apres la plantation, on observe 8 nouvelles branches.

Chaque année, le nombre de nouvelles branches double.

branche branche
tronc
au moment un an aprés deux ans apres
de la plantation la plantation la plantation
(année 0) (année 1) (année 2)

Pour tout entier naturel n, on note v,, le nombre de nouvelles branches n années aprés la plantation. A la plantation, I’arbre possede 2
branches, ainsi on pose vy = 2.

1. Quelle est la nature de la suite (v,,) ? Justifier.

7 Corrigé
B
~ Suite géométrique -
Une suite (vy,) définie sur N est dite géométrique lorsqu’il existe un réel g tel que, pour tout entier naturel n,
Up41 = qUn.
Le réel q est appelé la raison de la suite.
Autrement dit, on passe d’un terme au suivant en multipliant toujours par le méme nombre.
. J
Chaque année, le nombre de nouvelles branches double.
Ainsi, pour tout entier naturel n :
Un41 = 2'Un-
On multiplie donc toujours par le méme nombre 2.
La suite (vy,) est géométrique de raison 2.
OISSN 2272-5318 11723
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2.a. Un an apres la plantation, I’arbre a produit 4 nouvelles branches. Il possede alors un nombre total de branches égal a 6.

Montrer que, trois ans apres sa plantation, I’arbre possede un nombre total de branches égal a 30.

W Corrigé

* Nombre de nouvelles branches chaque année.

Ona:
v0:2.

Comme le nombre de nouvelles branches double chaque année :

1}1:4
v2:8
v3:16.

e Nombre total de branches au bout de trois ans.

Trois ans apres la plantation, le nombre total de branches est la somme des branches présentes a la plantation et des
nouvelles branches apparues au cours des trois premieres années :

Vg + v1 + Vg + v3.
Donc :

vo+vi+vo+v3=24+44+8+16
= 30.

¢ Conclusion.

Trois ans apres sa plantation, ’arbre possede 30 branches.

2.b. On donne le programme ci-contre écrit en langage Python :

1 vV = 2

> total = 2

3 for i in range(10):

4 Vv = 2 % Vv

5 total = total + v
6 print (total)

La valeur affichée par ce programme est 4 094.

Dans le contexte de I’exercice, que représente la valeur 4 094 affichée par ce programme ?

7 Corrigé

e Initialisation.

Au départ :
v =2 et total = 2.

Cela correspond aux 2 branches présentes au moment de la plantation.

* Role de la boucle.

L’instruction
for i in range (10)

©ISSN 2272-5318 12/23
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répete 10 fois les instructions suivantes.

A chaque passage dans la boucle :

— la variable v est multipliée par 2 : elle donne donc le nombre de nouvelles branches de I’année suivante ;

— cette valeur de v est ajoutée a la variable total.

¢ Interprétation.

Apres les 10 passages dans la boucle, la variable total contient donc :
Vg + V1 + V2 + -+ Vig.

C’est le nombre total de branches que possede I’arbre 10 années apres sa plantation.

¢ Conclusion.

La valeur 4 094 représente donc le nombre total de branches du miirier platane au bout de 10 ans.

Au bout de 10 ans, I’arbre possede 4 094 branches.
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Exercice 2. Produit scalaire et angle 3 points
On se place dans le plan muni d’un repére orthonormé.
On considere les points A(—1; 5), B(3; 5) et C(4; 0).
1.
1. a. Calculer les coordonnées des vecteurs ﬁ et 1@
W Corrigé
-
~ G Coordonnées d’un vecteur N
Dans un repere, si A(z4 ; ya) et B(xp ; yg), alors le vecteur ABa pour coordonnées :
AB (BT
YyB — YA
\ J
* Calcul des coordonnées de E
Avec A(—1; 5)et B(3; 5), on obtient :
3— (-1 4
/@ (=1) soit /@ .
5—5 0
* Calcul des coordonnées de zﬁ
Avec A(—1; 5)etC(4; 0), on obtient :
4— (-1 5
/@ (=1) soit /@ .
0-5 -5
* Conclusion.
Les coordonnées des vecteurs sont donc :
4 5
AB et AC
0 -5
1. b. En déduire la valeur du produit scalaire E . ﬁ
ﬁ Corrigé
e Produit scalaire avec les coordonnées -
Dans un repére orthonormé, si les vecteurs u et ¥ ont pour coordonnées :
_(x [
u et v aE
Y Y
alors :
-7 =axx' +yy.
\ J
OISSN 2272-5318 14/23
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4
a() « =(%)

AB-AC =4x5+0x (=5)

On sait que :

Donc :

= 20.
AL - AC = 20
2.
2.a. Montrer que AC = 5v/2.
On admet que AB = 4.
T Aide
1 V2
V2 2
5 V2
NG,
7 Corrigé

<
Distance entre deux points

Dans un repere orthonormé, si A(z4 ; ya) et C(zc ; yc), alors :

AC = /(zc —24)? + (yo — ya)?.

Ona A(—1; 5)etC(4; 0).
Donc :

©ISSN 2272-5318 15/23
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2.b. Ecrire I'expression permettant de calculer le produit scalaire AB - AC en fonction de I’angle BAC.

4 Corrigé

=3
— Produit scalaire et angle N

Si @ et ¥ sont deux vecteurs non nuls, alors :

ou 6 est I’angle formé par les deux vecteurs.

N\ J
Les vecteurs E et @ forment I’angle BAC.
Donc :

E-ﬁZABXACXCOS(W>.

Comme :
AB=4 et AC =5V?2,

on obtient :

E-ﬁ=4x5\/§xcos<§z—4?>
=20\/§COS<W>.

E . ﬁ = 20V/2cos (m)

2. c. En déduire une mesure, en radian, de ’angle W

g’f Corrigé

¢ Valeur du produit scalaire.

D’apres la question 1.b :

AL - AC = 20.

D’apres la question précédente :

ﬁ~ﬁ:20\/§cos (@)

+ Equation obtenue.

On obtient donc : -
20v/2 cos (BAC) = 20.

Ainsi :
L — 20
202 cos (BAC) =20 <= cos (BAC’) ==
20v2
— 1
<= cos (BAC’ = —
V2
— 2
<= cos (BAC’) = %
e Conclusion.
L’ angle BAC est un angle géométrique, donc sa mesure appartient a [0 ; 7).
©ISSN 2272-5318 16/23
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™ V2
cos (—) = 72

On en déduit :

W:%rad

©ISSN 2272-5318 17/23
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Exercice 3. Dérivation, tangente et variations 6 points

Soit f une fonction définie sur ]0 ; +o0l.

On a tracé dans le repere ci-dessous la courbe C représentative de la fonction f et la droite 74 tangente a la courbe C au point A de
coordonnées (1 ; 20).

La droite T4 passe par le point B de coordonnées (3 ; 10).

1.a. Donner f(1).

W Corrigé

Le point A(1 ; 20) appartient a la courbe représentative Cy.
Donc son ordonnée est I’image de son abscisse par f.
Ainsi :

F(1) = 20.

1.b. Déterminer la valeur de f'(1).

7 Corrigé

Nombre dérivé et tangente

Le nombre dérivé f'(a) est le coefficient directeur de la tangente a la courbe de f au point d’abscisse a.

La droite T’y est tangente a C¢ au point d’abscisse 1.
Donc f/(1) est le coefficient directeur de la droite T'4.

Or T'4 passe par les points :
A(1; 20) et B(3; 10).

Son coefficient directeur vaut donc :

YB — YA
m=——"
rp —TA
~10—20 10 _ 5
- 3-1 2 7
Ainsi :
f'(1) =5
©ISSN 2272-5318 18/23
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1. c. Justifier que I’équation réduite de la tangente 7’4 a €7 au point A est :

y = —bx + 25.

7 Corrigé

¢ Coefficient directeur.

D’apres la question précédente, le coefficient directeur de la tangente 7’4 est :
11 =-5.
Donc I’équation réduite de 7'y est de la forme :
y=—bx+b.
« Utilisation du point A.

La droite T4 passe par le point A(1 ; 20).

Donc les coordonnées de A vérifient I’équation de la droite :

20=-5x1+0D
20=—-5+0b
b= 25.

¢ Conclusion.

Ainsi, I’équation réduite de la tangente 7’4 est :

y = —bx + 25.
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Pour Ia suite de I'exercice, Ia Tonction f est definie sur [0 ; +oo] par :

424749
=

f(x)

On admet que f est dérivable sur cet intervalle.
2.

2.a. Démontrer que pour tout 2z €]0 ; +oof,ona:

(22— 3)(20 +3)

f'(a) =

gf Corrigé

<=
Dérivée d’un quotient

Si u et v sont deux fonctions dérivables et si v ne s’annule pas, alors :

(u)’ w'v —uv'
v v2

Pour tout z €]0 ; +o00] :
_ 422 +7x +9
= - )

f(x)

On pose :
u(z) =42® +Tx +9 et v(z) = z.

Alors :
u'(z)=8zx+7 et V(zx)=1

Comme x > 0, on a v(x) # 0, donc :

(84 T)x — (42? + Tz +9) x 1

!

) = -
822 + Tx — 4x? — Tx — 9
4% -9
(2z — 3)(2z + 3)

Ainsi, pour tout x €]0 ; +o0] :
2z — 3)(2z + 3)
fl(x) = e

OISSN 2272-5318 20/23
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2.b. Etudier le signe de f’(x) sur ]0 ; +o0].

7 Corrigé

» Expression a étudier.

Pour tout = €]0 ; +o0] :
f@%:@x—$§x+$.

X

* Signe des facteurs.

Sur]0; +oof,ona:

22 >0 et 2z +3 > 0.

Donc le signe de f’(x) dépend seulement du signe de 2z — 3.

Or: 5
20 —3 =0 < x:§.
Ainsi :
3
20 —3 <0 sur]O7 5{
et:

e Tableau de signes.

On obtient :
x 0 g 400
2 — 3 = 0 +
2z 43 + T
x? iy TP
f(x) = 0 +

¢ Conclusion.

Donc :
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2. c. En déduire les variations de la fonction f sur ]0 ; +o0].

4 Corrigé

et:

¢ Valeur au minimum.

On calcule :

e Tableau de variations.

On obtient :

¢ Conclusion.

e Lien entre signe de f’ et variations.

D’apres la question précédente :

. 3 . . 3
Donc f est décroissante sur ] 0; 5} puis croissante sur [5 ; +00 [

T 0 g +oo
f(z) - 0 +
19

. - 3
La fonction f admet donc un minimum égal a 19 en = = 7

o 3 . . 3
f est décroissante sur |0 ; 5| puis croissante sur 3 +o00]| .
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3. Existe-t-il une tangente a C parall¢le a la droite d’

équation y = 3z + 5 ? Justifier votre réponse.

&7 Corrigé

* Interprétation géométrique.

Une tangente a Cy est parallele a la droite d’équation :
y=3x+5

si elle a le méme coefficient directeur que cette droite.
Or la droite y = 3z + 5 a pour coefficient directeur 3.

On cherche donc s’il existe un réel z €]0 ; +oo| tel que :

f(z) =3.
* Résolution de I’équation.
On sait que :
oy (22-3)2z+3) 42?9
f (JJ) - .’E2 - mg
On résout :
422 -9
['(@) =3 =

— 42® — 9 =322 car 2 # Osur |0 ; +o00]
= =9

< r=3 ou x=-3.

Or la fonction f est définie sur |0 ; +ool, donc on garde seulement :
T =3.

Conclusion.
Il existe donc une tangente a Cy parallele a la droite d’équation y = 3z + 5.

C’est la tangente a € au point d’abscisse 3.

Oui, il en existe une, au point d’abscisse 3.

f Remarque
et PR A(z) : A
Pour la résolution d’une équation du type B(z) = C(z) ot A, B et C sont des polyndmes on a :
A(x) _O() e A(z) = C(x) x B(x)
B(z) et B(z) #0

«f Fin du devoir 9~
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