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I. Triangles égaux

,—[Déﬁnition 1 (Triangles égaux)}

1. Deux triangles sont superposables lorsqu’on peut les faire coincider par glissement et/ou retournement.

2. Des triangles égaux sont des triangles superposables, c’est-a-dire qui ont des cotés deux a deux de méme lon-
gueur (et des angles deux a deux de méme mesure).

\

,—[Déﬁnition 2 (Sommets, angles et cOtés homologues)]

Deux sommets homologues
;A Deux angles E/ G

homologues

Lorsque deux triangles sont égaux :
1. deux angles superposables sont dits homologues ainsi
que leurs sommets ;

2. deux cOtés superposables sont dits homologues. B T C =
Deux c6tés homologues

Méthode

* Dans I’exemple ci-dessus on écrira que les triangle ABC et EFG sont égaux avec respectivement les
sommets A, B, C homologues aux sommets E.F, G.

* Il est souvent utile de présenter cela sous forme de petit tableau :

Distances Angles homologues Cotés homologues
B|C AB = EF ABC = EFG [AB] et [EF]
— et — et
E G AC = EG BCA =FGE [AC] et [EG]
BC = FG BAC = FEG [BC] et [FG]

* Si on sait que des triangles sont égaux d’apres les données, deux cas sont possibles :

1. On connait les sommets ou les angles homologues, donc ¢’est simple car on peut directement écrire
notre tableau;;
2. On connait des cotés homologues, 1’idée alors est d’écrire les angles formés par les c6tés ce qui
permet de trouver les sommets homologues.
* Attention : on n’écrit pas d’égalité sur des segments (des cotés) mais seulement sur les distances et

(par abus) sur les angles.
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Exercice 1
Les triangles ABC et MOS sont égaux (c’est le cas d’égalité n°1 que nous verrons ensuite, ils sont égaux car ils ont les cotés
deux a deux de méme mesures).

M

B ’l’l C S

« Dans le triangle ABC, I'angle A est formé des cotés [AB] et [AC] avec d’apres le codage :

Distances
AB = MS  donc le sommet A homologue a M
AC = MO

* De méme :
Distances
BA=SM  doncle sommet B homologue a S
BC =50

* et donc C' homologue a O.

* Bilan : On peut donc compléter le tableau suivant :

Distances Angles homologues Cotés homologues
Sommets | A |B|C| JAB=MS @ - E\s?) o JIAB] et [MS]
Homologues | M | S | O AC = MO B;% = SBJ\\[ [AC] et [MO)]
BC =50 BAC =S5MO [BC] et [SO]

> Exercices 1 et 2 du TD

II. Cas d’égalité de triangles

II.1 Activité 1 page 423 du livre
I1.2 Cas d’égalité 1 : les 3 cotés

[Propriété 1 (Cas d’égalité 1 : les 3 c@tés)]

Si deux triangles ont leurs cotés deux a deux de méme mesure,
Alors les deux triangles sont égaux.

Voir les exemples précédents qui utilisaient cette propriété.
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I1.3 Cas d’égalité 2 : 1 coté et 2 angles adjacents

,—[Propriété 2 (Cas d’égalité 2 : 1 c6té et 2 angles adjacents)]

Exemple

Données Conclusion F
+«BC=EF Les triangles A
ARC — DFF Donc, d'aprés le 2e cas
« ABC=DEF S - ABC et DEF 5
e d'égalité des triangles sont égaux. A
B Cc

Sommets A B C

Homologues
Distances Angles homologues Cotés homologues
AB = ..... o ABC — e o [AB] et [+ ]
AC = - BCA— ... [AC] et [------ ]
BC: ...... BAC: ......... [BO] et [ ...... ]

> Exercice 3 du TD

I1.4 Cas d’égalité 3 : 1 angle compris entre 2 cotés

,—[Propriété 3 (Cas d’égalité 3 : 1 angle compris entre 2 cétés)]

Remarque

| Remarque : I’hypothese que les deux cotés doivent encadrer 1’angle est fondamentale (cf. geogebra).

Exemple X R
Données Conclusion
Fotor Bty Les triangles
lng_ )EU xR Donc, d'aprés le 3¢ cas IPT et UXR g i
g d'égalité des triangles ; /\\_\
« PT=XR sont égaux. -
| 1l
Sommets I P T
Homologues
Distances Angles homologues Cotés homologues
IP: ...... IPT: ......... [IP] et[ ...... ]
et — et
IT: ...... PTI: ......... [IT] et [ ...... ]
Pl —...... PIT = oo [PT] et [------ ]
> Exercice 4 du TD

- Fin du cours
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