
Égalité de triangles
Quatrième

I. Triangles égaux

1. Deux triangles sont superposables lorsqu’on peut les faire coïncider par glissement et/ou retournement.

2. Des triangles égaux sont des triangles superposables, c’est-à-dire qui ont des côtés deux à deux de même lon-

gueur (et des angles deux à deux de même mesure).

Définition 1 (Triangles égaux)

Lorsque deux triangles sont égaux :

1. deux angles superposables sont dits homologues ainsi

que leurs sommets ;

2. deux côtés superposables sont dits homologues.

Définition 2 (Sommets, angles et côtés homologues)

• Dans l’exemple ci-dessus on écrira que les triangle ABC et EFG sont égaux avec respectivement les

sommets A, B, C homologues aux sommets E,F, G.

• Il est souvent utile de présenter cela sous forme de petit tableau :

A B C

E F G
=⇒





Distances

AB = EF

AC = EG

BC = FG

et





Angles homologues

ÂBC = ÊFG

B̂CA = F̂GE

B̂AC = F̂EG

et





Côtés homologues

[AB] et [EF ]

[AC] et [EG]

[BC] et [FG]

• Si on sait que des triangles sont égaux d’après les données, deux cas sont possibles :

1. On connait les sommets ou les angles homologues, donc c’est simple car on peut directement écrire

notre tableau ;

2. On connait des côtés homologues, l’idée alors est d’écrire les angles formés par les côtés ce qui

permet de trouver les sommets homologues.

• Attention : on n’écrit pas d’égalité sur des segments (des côtés) mais seulement sur les distances et

(par abus) sur les angles.

Méthode
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Les triangles ABC et MOS sont égaux (c’est le cas d’égalité n°1 que nous verrons ensuite, ils sont égaux car ils ont les côtés

deux à deux de même mesures).

• Dans le triangle ABC, l’angle Â est formé des côtés [AB] et [AC] avec d’après le codage :





Distances

AB = MS

AC = MO

donc le sommet A homologue à M

• De même : 



Distances

BA = SM

BC = SO

donc le sommet B homologue à S

• et donc C homologue à O.

• Bilan : On peut donc compléter le tableau suivant :

Sommets A B C

Homologues M S O
=⇒





Distances

AB = MS

AC = MO

BC = SO

et





Angles homologues

ÂBC = M̂SO

B̂CA = ŜOM

B̂AC = ŜMO

et





Côtés homologues

[AB] et [MS]

[AC] et [MO]

[BC] et [SO]

Exercice 1

⊲ Exercices 1 et 2 du TD

II. Cas d’égalité de triangles

II.1 Activité 1 page 423 du livre

II.2 Cas d’égalité 1 : les 3 côtés

Si deux triangles ont leurs côtés deux à deux de même mesure,

Alors les deux triangles sont égaux.

Propriété 1 (Cas d’égalité 1 : les 3 côtés)

Voir les exemples précédents qui utilisaient cette propriété.
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II.3 Cas d’égalité 2 : 1 côté et 2 angles adjacents

Si deux triangles ont :

{
1 côté de même longueur

et 2 angles adjacents à ce côté deux à eux de même mesure
,

Alors les deux triangles sont égaux.

Propriété 2 (Cas d’égalité 2 : 1 côté et 2 angles adjacents)

Sommets A B C

Homologues D E F





Distances

AB = DE

AC = DF

BC = EF

et





Angles homologues

ÂBC = D̂EF

B̂CA = ÊFD

B̂AC = ÊDF

et





Côtés homologues

[AB] et [DE]

[AC] et [DF ]

[BC] et [EF ]

II.4 Cas d’égalité 3 : 1 angle compris entre 2 côtés

Si deux triangles ont :

{
1 angle de même mesure

compris entre 2 côtés de même longueur
,

Alors les deux triangles sont égaux.

Propriété 3 (Cas d’égalité 3 : 1 angle compris entre 2 côtés)

Remarque : l’hypothèse que les deux côtés doivent encadrer l’angle est fondamentale (cf. geogebra).

Remarque

Sommets I P T

Homologues U X R





Distances

IP = UX

IT = UR

PT = XR

et





Angles homologues

ÎPT = ÛXR

P̂T I = X̂RU

P̂ IT = X̂UR

et





Côtés homologues

[IP ] et [UX ]

[IT ] et [UR]

[PT ] et [XR]

" Fin du cours #
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